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1. Znalez¢ najmniejszg liczbe naturalna n, taka ze w zbiorze n oséb istniejg dwie, ktore

urodzily sie tego samego dnia tygodnia.

2. Ze zbioru wszystkich ciagéw binarnych ditugoéci 3 wybieram dowolne 5. Wykazaé, ze

roznica pewnych dwoch z nich wynosi 100.

3. Kazdy punkt ptlaszczyzny kolorujemy jednym z dwdoch koloréow. Pokazaé, ze mozna

wskazaé 2 punkty w tym samym kolorze, ktérych odlegtos¢ wynosi 1.

4. Pokazaé, ze wsréd dowolnych 11 liczb naturalnych istnieja dwie, ktore maja te sa-

mag cyfre jednosci.

5. Wykazaé, ze wéréd dowolnych 27 oséb istniejg trzy, ktore urodzity sie w tym samym

miesiacu.

6. Udowodnié, ze wéréd dowolnych n liczb naturalnych niepodzielnych przez n istnieja

dwie, ktorych réznica dzieli sie przez n.

7. Dane sa liczby naturalne a1, as, as, a4, as. Liczby by, ba, b3, by, b5 to te same licz-

by ustawione w innej kolejnosci. Pokazaé, ze liczba

(a1 — b1)(az — b2)(as — b3)(as — ba)(as — bs)

jest parzysta.

8. Kazdy punkt okregu pomalowano jednym z dwéch koloréw. Udowodnié, ze pewne trzy

tworzg jednokolorowy tréjkat réwnoramienny.

9. Udowodnié, ze wéréd dowolnych 6 oséb pewne trzy sie znaja lub pewne trzy sie nie

znaja.

10. 7Z talii 52 kart wybieram 9 kart. Udowodnié, ze pewne 3 z nich sa tego samego ko-

loru.



Zadania trudniejsze

10. W kole o promieniu 1 wybrano 7 punktéw. Udowodnié, ze pewne dwa z nich sg odlegte

o nie wiecej niz jeden.

11. Udowodnié, ze wéréd dowolnych 17 podzbioréw zbioru 5-elementowego istnieja dwa,

ktore sa ze soba roztaczne (ich cze$é wspélna jest zbiorem pustym).

12. Ze zbioru {1,2,3,...,2n} wybieramy n + 1 liczb. Pokazaé, ze mozna wybraé¢ dwie z

nich, z ktérych jedna dzieli sie przez druga. Czy mozemy wybraé¢ n liczb zamiast n + 17

13. Udowodnié, ze w zbiorze {7,72,73,..., 7191} istnieje liczba, ktéra koficzy sie cyfra-

mi 001.

14. Kazdy punkt plaszczyzny pomalowano jednym z dwoéch kolorow. Udowodnié, ze pewne

4 punkty tego samego koloru sa wierzchotkami prostokata.

15. Udowodni¢, ze w dowolnym n-elementowym zbiorze liczb naturalnych istnieje nie-

pusty podzbiodr, ktérego suma elementéw jest podzielna przez n.

16. Na przyjeciu spotkato sie n os6b. Udowodnié¢, ze pewne dwie z nich maja wsrdd zebra-

nych taka sama liczbe znajomych.

17. W tréjkacie réwnobocznym o boku 1 znajduje si¢ 9 punktéow. Udowodnié, ze pew-
ne dwa z nich sg odlegle o nie wiecej niz %
18. Ze zbioru {1, 2,3, ...,100} wybieram 51 liczb. Udowodnié, ze pewne dwie z nich réznia

sie o 1.

19. Udowodnié, ze wsrod dowolnych siedmiu liczb naturalnych istniejg dwie, ktérych suma

lub réznica dzieli sie przez 10.



